
การปริพนัธ์ บทที ่
Integrate 4 

 
 การหาปริพนัธ์หรือท่ีเรียกวา่การอินทิเกรต (Integration) เป็นกระบวนการตรงขา้มกบัการ
หาอนุพนัธ์ (Derivative) โดยท่ีโจทยก์ าหนดอนุพนัธ์ของฟังก์ชันมาให้ แต่ตอ้งการหาฟังก์ชันท่ี
สอดคลอ้งกบัอนุพนัธ์นั้น เรียกวา่การหาปฏิยานุพนัธ์ (Anti - derivative)  
 
จุดมุ่งหมายการเรียนรู้ 
 1. เขา้ใจความหมายของปริพนัธ์ 
 2. สามารถหาค่าปริพนัธ์ได ้
 3. สามารถน าไปประยกุตใ์ชไ้ดอ้ยา่งถูกตอ้ง 
 

4.1 การหาปริพนัธ์ในความหมายของปฏยิานุพนัธ์  

 นิยาม ฟังกช์นั )(xF เป็นปฏิยานุพนัธ์หน่ึงของฟังกช์นั )(xf ถา้   )(xfxF   
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 กระบวนการหาปริพนัธ์ทั้งหมดของ )(xf เรียกวา่การหาปริพนัธ์ หรือ การอินทิเกรต และ
เขียนแทนไดด้ว้ยสัญลกัษณ์ dxxf )(  
  คือ เคร่ืองหมายการหาปริพนัธ์หรืออินทิกรัล (Integral sign) 

 )(xf คือ ฟังกช์นัของการหาปริพนัธ์ 

 dx  คือ สัญลกัษณ์ของการหาปริพนัธ์เม่ือเทียบกบัตวัแปร x  
 

 นิยาม ถ้า  xfxF  )(  หรือ    xfxF
dx

d
)(  สามารถเขียนให้อยู่ในรูปเชิงอนุพนัธ์ 

   dxxfxFd )( แลว้จะหาปริพนัธ์ไดด้งัน้ี 
        xFddxxf )(  

 หรือ     cxFdxxf  )(   โดยท่ี c  เป็นค่าคงท่ีใด ๆ 

 ซ่ึงเป็นผลจากการหาปริพนัธ์จะตอ้งบวกค่าน้ีเสมอทุกคร้ัง และเรียกการหาปริพนัธ์น้ีว่า 
เป็นการหาปริพนัธ์แบบไม่จ  ากดัเขต (Indefinite integrals) 
 
ตัวอย่าง 4.2      จงหาปริพนัธ์แบบไม่จ  ากดัเขตของ 23x หรือ dxx
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จากนิยาม               323 dxdxx  

                           cx  3  
 

4.2 สูตรพืน้ฐานของการหาปริพนัธ์  

       ถา้ )(xF เป็นฟังกช์นัท่ีหาอนุพนัธ์ได ้และสามารถหาปริพนัธ์แบบไม่จ  ากดัเขตไดใ้นรูปแบบ

ดงันิยาม    cxFdxxf  )( แลว้ จะสามารถใชสู้ตรในการหาปริพนัธ์ไดด้งัต่อไปน้ี 
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 4.2.1 การหาปริพนัธ์ของฟังก์ชันพชีคณติ (Integration of algebraic functions) 
 ถา้ให ้u  และ v  เป็นฟังกช์นัของตวัแปร x  และ c  เป็นค่าคงท่ีใด ๆ 
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ตัวอย่าง 4.3      จงหาค่า dx 0  

วธีิท า  จากสูตรท่ี 1;  xu        
          cdx  0  
 
ตัวอย่าง 4.4      จงหาค่า dx5  
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ตัวอย่าง 4.6     จงหาค่า  dxx 13 2  
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ตัวอย่าง 4.10     จงหาค่า  dxxx 1  
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 4.2.2 การหาปริพนัธ์โดยการเปลีย่นตัวแปร (Method of substitution) 

 วธีิน้ีเป็นการเปล่ียนตวัแปรในโจทย ์จากเดิมในการหาปริพนัธ์เทียบกบัตวัแปร x หรือใน
รูปแบบ dx  ใหอ้ยูใ่นรูปของฟังกช์นัใหม่เพื่อใหส้อดคลอ้งในการใชสู้ตรของการหาปริพนัธ์ได ้
 
ตัวอย่าง 4.11     จงหาค่า   dxx 

6
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 จากตวัอยา่ง 4.11 ถา้กระจายพจน์  63x สามารถท าไดก่้อนการหาปริพนัธ์แต่ซบัซอ้น
และใชเ้วลามาก จึงมีวธีิการหาโดยวธีิการเปล่ียนตวัแปรน้ี 
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วธีิท า ก าหนดให ้ xu 3log  จะได ้ dxe
x

du )(log
3

1
  

           ดงันั้น 
e

du

x

dx

log
3   

               x

dx
xdx

x

x
  8

8

)3(log
3log  

              
e

du
u

log
)3(8

   

              duu
e 

 8

log

3                                          
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           c
u

e
dx

x

x
 9log

33log 98

 

                   cx
e

 9)3(log
log3

1  

                     c
e

x


log3

3log9

 

 
 4.2.3 การหาปริพนัธ์ของฟังก์ชันทีไ่ด้ผลลพัธ์เป็นฟังก์ชันลอการิทมึและฟังก์ชันเลขช้ีก าลงั 
 ถา้ให ้u  เป็นฟังกช์นัของ x  ท่ีหาอนุพนัธ์ได ้โดยท่ี c  เป็นค่าคงท่ีใด ๆ แลว้ 

      
cudu

u
 ln

1  

    
c

a

a
dua

u
u  ln

 

     cedue uu   

 

ตัวอย่าง 4.16 จงหาค่า dx
x  2

1  

วธีิท า ก าหนดให ้ 2 xu จะได ้   dxxddu  2  

      du
u

dx
x  


1

2

1  

          cu  ln  
          cx  2ln  
 

ตัวอย่าง 4.17 จงหาค่า dx
x

x
 13

2

 

วธีิท า ก าหนดให ้ 13  xu จะได ้ dxxdu 23  

           
3

2 du
dxdux   

      dxx
x

dx
x

x 2

33

2

1

1

1  



 

            
3

1 du

u
  
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     du
u

dx
x

x
 



1

3

1

13

2

 

          cu  ln
3

1  

          cx  1ln
3

1 3  

 

ตัวอย่าง 4.18 จงหาค่า dx
e

e
x

x

 1

3  

วธีิท า ก าหนดให ้ 1 xeu จะได ้ dxedu x  

                   du
u

dxe
e

x

x  


3

1

3  

              du
u


1

3  

              cu  ln3  

              cex  1ln3  
 

ตัวอย่าง 4.19 จงหาค่า dx
xx ln

5  

วธีิท า ก าหนดให ้ xu ln จะได ้ dx
x

du
1

  

                      dx
xx

dx
xx  










1

ln

5

ln

5  

              dx
xx 









1

ln

1
5  

              du
u


1

5  

              cu  ln5  

              cx  lnln5  
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ตัวอย่าง 4.20 จงหาค่า dx
xx

x




ln

1ln  

วธีิท า ก าหนดให ้ xu ln จะได ้ dx
x

du
1

  

                            dx
xx

x
dx

xx

x
 










 1

ln

1ln

ln

1ln  

                 du
u

u





1  

                  







 du

uu

u 1  

                  







 du

u

1
1  

                 cuu  ln  

                 cxx  lnlnln  
 

ตัวอย่าง 4.21 จงหาค่า dx
x

x
 1cos

sin  

วธีิท า ก าหนดให ้ 1cos  xu จะได ้ dxxdu sin  

                       du
u

dx
x

x






1

1cos

sin  

                    du
u


1  

                    cu  ln  

                    cx  1cosln  
 

ตัวอย่าง 4.22 จงหาค่า dx
x

ex




2

1

 

วธีิท า ก าหนดให ้ 1 xu จะได ้ dx
x

dxxdu
2

2 1
   

                       dx
x

edx
x

e x
x







22

11

1

 

             dueu    
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       dx
x

ex




2

1

  dueu

  

            ceu   

            cex 
1  

 
ตัวอย่าง 4.23 จงหาค่า   dxex xx


 522

1  

วธีิท า ก าหนดให ้ 522  xxu จะได ้    dxxdxxdu 1222   

         dxx
du

1
2

  

                      dxxedxex xxxx 11 5252 22

 
  

            
2

du
eu

  

            dueu


2

1  

            ceu 
2

1

 

            
ce xx   522

2

1  

                           

ตัวอย่าง 4.24 จงหาค่า dx
x

x


ln5  

วธีิท า ก าหนดให ้ xu ln จะได ้ dx
x

du
1

  

                    dx
x

dx
x

x
x

 









1
5

5 ln
ln

 

         duu

 5  

         c
u


5ln

5

 

         c
x


5ln

5ln

 
 
 



บทที่  4  การปริพันธ์  | 181 

 Calculus 1 
 

ตัวอย่าง 4.25 จงหาค่า 
 

dx
xx

x

 1

9arctan

 

วธีิท า ก าหนดให ้ xu arctan จะได ้
  

         
dx

xx
dx

xx
dx

x
du


















12

1

2

1

1

1

1

1
2

 

      
 

dx
xx

du



1

1
2  

                       
   

dx
xx

dx
xx

x
x





 1

1
9

1

9 arctan
arctan

 

         duu

 )2(9  

         duu

 92
   

         
c

x


9ln

9
2

arctan

 
 
 4.2.4 การหาปริพนัธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติ (Integration of trigonometric functions) 

ถา้ให ้u
 
เป็นฟังกช์นัของ x  ท่ีหาอนุพนัธ์ได ้โดยท่ี c  คือค่าคงท่ีใด ๆ 

cuduu  cossin  
cuduu  sincos  
cuduu  tansec 2  

cuduuec  cotcos 2  
cuduuu  sectansec  

cecuduuuec  coscotcos  
cuduu  seclntan  
cuduu  sinlncot  

cuuduu  tanseclnsec  
cuecuduecu  cotcoslncos  



182 | ดร.วิกานดา สุภาสนันท์ 
 

แคลคูลสั 1  
 

ตัวอย่าง 4.26 จงหาค่า dx
x

x
 2cos

sin  

วธีิท า       dx
x

x

x
dx

x

x
 










cos

sin

cos

1

cos

sin
2

 

            dxxx )(tansec  

            cx  sec  
 
ตัวอย่าง 4.27 จงหาค่า dxx  )52tan(  

วธีิท า ก าหนดให ้ 52  xu จะได ้ dxdu 2  

                   
2

du
dx   

                        
2

tan)52tan(
du

udxx  

            udutan
2

1  

           cu  secln
2

1  

           cx  )52sec(ln
2

1  

 
ตัวอย่าง 4.28  จงหาค่า dxxe x 3cos3sin

   

วธีิท า ก าหนดให ้ xu 3sin  จะได ้ xdxdu 3cos3
 

       
xdx

du
3cos

3
  

                  
  3

3cos3sin du
exdxe ux

   

           dueu


3

1  

           ceu 
3

1

 
           ce x  3sin

3

1    
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ตัวอย่าง 4.29  จงหาค่า dx
x

xec


 )21(cos 2

 

วธีิท า ก าหนดให ้ xu 21  จะได ้  dx
x

du
1

  
 

      x

dx
du               

         x

dx
xecdx

x

xec
 


)21(cos

)21(cos 2
2

   

        )(cos 2 duuec    

             duuecdx
x

xec
 

 2
2

cos
)21(cos  

            cu  )cot(  

            cu  cot  

            cx  )21cot(  
 

ในการหาปริพันธ์ของฟังก์ชันตรีโกณมิติในบางรูปแบบของโจทย์ จะต้องใช้สูตร
ตรีโกณมิติเบ้ืองตน้เพื่อแปลงโจทย ์จึงสามารถหาปริพนัธ์ได ้

1cossin  xecx  
1seccos  xx  

1cottan  xx  

x

x
x

cos

sin
tan   

x

x
x

sin

cos
cot   

1cossin 22  xx  
1tansec 22  xx  

1cotcos 22  xxec  
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ตัวอย่าง 4.30  จงหาค่า   dxx 
2

1tan  

วธีิท า                                 dxxxdxx   1tan2tan1tan 22  
          dxxx  tan2tan1 2    
         dxxx  tan2sec2

     
          dxxxdx  tan2sec2

 

       cxx  secln2tan  
 
 
 

ตัวอย่าง 4.31  จงหาค่า dx
x 1sin

1  

วธีิท า             dx
x

x

x
dx

x  







 1sin

1sin

1sin

1

1sin

1  

                   
  

dx
xx

x
 




1sin1sin

1sin   

                        dx
x

x
 




1sin

1sin
2

  

            dx
x

x
 




2cos

1sin  

            dx
xx

x
 










22 cos

1

cos

sin  

         dxxxdxx  


2
2

secsincos  

         ก าหนดให ้ xu cos  จะได ้ xdxdu sin     cxduu 


 tan
2  

    duxdx sin
  

cxduu 


 tan
2

 

    
cx

u







tan
1

1

 

xx

xx

22

22

cos1sin

1cossin





 

    
     
    

 

1tan2tan

1tantantan

11tan1

1tantantan

1tan1tan1tan

2

2

2











xx

xxx

x

xxx

xxx

 

 

  
  

 

1sin

1sinsinsin

11sin)1(

)1(sinsinsin1sin1sin

2

2









x
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x
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บทที่  4  การปริพันธ์  | 185 

 Calculus 1 
 

dx
x 1sin

1
cx

u
 tan

1

 

           
cx

x
 tan

cos

1

 

           
cxx  tansec

  
 4.2.5 การหาปริพนัธ์ของฟังก์ชันทีจั่ดอยู่ในรูปแบบ 2u  และ 2a  

2222222222 ,,,, auauuaauau  หรือ 22 ua   

โดยท่ี u  เป็นฟังกช์นัของ x และ ca, คือ ค่าคงท่ีใด ๆ ตามสูตรดงัน้ี 

ชุดที ่1 รูปแบบเป็นตวัหาร (อยูด่า้นล่าง) 

   c
a

u

aau

du


 arctan
1

22
 

   c
au

au

aau

du







 ln
2

1
22

 

   c
ua

ua

aua

du







 ln
2

1
22

 

   cauu
au

du





22

22
ln  

   cauu
au

du





22

22
ln  

   c
a

u

ua

du



 arcsin

22
 

   c
a

u
arc

aauu

du



 sec

1

22  
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ชุดที ่2 รูปแบบเป็นตวัตั้งหาร (อยูด่า้นบน) 

   cauu
a

au
u

duau 
22

2
2222 ln

22
 

cauu
a

au
u

duau 
22

2
2222 ln

22
 

c
a

ua
ua

u
duua  arcsin

22

2
2222

 
 

ตัวอย่าง 4.32  จงหาค่า   252x

dx  

วธีิท า   จากโจทย ์ xu   และ 5a  

ดงันั้น dxdu    

 





222
525 x

dx

x

dx  

    c
x


5
arctan

5

1  

 

ตัวอย่าง 4.33  จงหาค่า 
 9ln 2 xx

dx  

วธีิท า   จากโจทย ์ xu ln  และ 3a  

ดงันั้น   dx
x

xddu
1

ln    

หรือ  
x

dx
xd ln  

     
 

   





 222
3ln

ln

9ln x

xd

xx

dx  

        cxx 
22

3lnlnln
 

    cxx  9lnlnln 2  

c
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u

aau

du


 arctan
1
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du



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ตัวอย่าง 4.34  จงหาค่า dxee xx

  24   

วธีิท า   จากโจทย ์ xeu   และ 2a  

ดงันั้น   dxeeddu xx    

  
)()(24 222

  xxxx ededxee  

      c
e

e
e x

x
x


2

arcsin
2

2
2

2

2
22  

    c
e

e
e x

x
x


2

arcsin24
2

2  

 

ตัวอย่าง 4.35  จงหาค่า dx
xec

xxec
  2cos1

cotcos  

วธีิท า   จากโจทย ์ xecu cos  และ 1a  

ดงันั้น dxxxecxecddu cotcos)(cos    

หรือ )(coscotcos xecddxxxec   

     dx
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xxec
dx
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 


 22 )(cos1

cotcos

cos1
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
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 เน่ืองจาก 4 ตวัอยา่งท่ีผา่นมาขา้งตน้ รูปแบบของโจทยส์ามารถจดัให้อยูใ่นรูปแบบ 2u และ 
2a ไดอ้ย่างง่ายชดัเจนและไม่ซับซ้อน แต่ถา้โจทยก์ าหนดให้แตกต่างจากเดิม จึงตอ้งท าการจดัให้

อยูใ่นรูปแบบดงักล่าวใหไ้ด ้โดยใชว้ธีิก าลงัสองสมบูรณ์ ดงัสูตรต่อไปน้ี 

ผลรวมทั้งหมดก าลงัสอง 

    bababa 
2  

              bbbaabaa   

ดงันั้น    222
2 bababa   

         (หนา้+หลงั)2 = (หนา้)2 + 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2  
หรือใหง่้ายต่อการเขียน                  (น+ล)2 = น2 + 2นล+ ล2 

ผลต่างทั้งหมดก าลังสอง 
    bababa 

2  
              )()( bbbabaaa   

ดงันั้น    222
2 bababa   

         (หนา้-หลงั)2 = (หนา้)2 - 2(หนา้)(หลงั) + (หลงั)2  
หรือใหง่้ายต่อการเขียน                  (น-ล)2 = น2 - 2นล+ ล2   

เช่น ① 322  xx สามารถจดัใหอ้ยูใ่นรูป 2u และ 2a ได ้โดยใชสู้ตรผลรวมทั้งหมดก าลงัสอง    
             เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ x2  เป็นลบ 
   น2 +  2นล   + ล2 

         3111232
2222  xxxx         

ดงันั้น น = x และ ล = 1 

       411232
222  xxxx    

           (น + ล)2 
                      41

2
 x  

         222 2132  xxx  หรืออยูใ่นรูปของ  22 au  โดยท่ี 1 xu  และ 2a  

  

 

  

 

มีการบวกเขา้โดยการบงัคบัจากสูตร
จึงตอ้งท าการ  21   

น2 +  2นล   + ล2 =  (น + ล)
2 
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      ② 544 2  xx  สามารถจดัใหอ้ยูใ่นรูป 2u และ 2a ได ้โดยใชสู้ตรผลต่างทั้งหมดก าลงัสอง  
             เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ x4  เป็นลบ 

       น2 -  2นล  + ล2 

         5111222544
2222  xxxx         

ดงันั้น น = x2  และ ล = 1 

         5111222544
2222  xxxx    

              (น - ล)2 
                         412

2
 x  

         222 212544  xxx   

       หรืออยูใ่นรูปของ  22 au  โดยท่ี 12  xu  และ 2a  
 
      ③ 228 xx   จะตอ้งท าการจดัเรียงให้ x  อยู่ร่วมกนั เพื่อจะไดส้ามารถจดัให้อยู่ในรูป 2u

และ 2a  
            22 2828 xxxx   
                                xx 28 2   

             โดยใชสู้ตรผลรวมทั้งหมดก าลงัสอง เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ x2  เป็นบวก 
              น2 +  2นล  + ล2 

           2222 1112828  xxxx         

ดงันั้น น = x  และ ล = 1 

           2222 1112828  xxxx    
                      (น + ล)2 

                            118118
22
 xx  

                        219  x  
      222 1328  xxx   

       หรืออยูใ่นรูปของ  22 ua  โดยท่ี 1 xu  และ 3a  

มีการบวกเขา้  21 โดยการบงัคบัจากสูตร 
จึงตอ้งท าการ  21  

น2 -  2นล   + ล2 =  (น - ล)2 

มีการบวกเขา้  21 โดยการบงัคบัจากสูตร 
จึงตอ้งท าการ  21  

น2 +  2นล   + ล2 =  (น + ล)2 
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แคลคูลสั 1  
 

ตัวอย่าง 4.36  จงหาค่า   )1610( 2 xx

dx  

วธีิท า ท าการแปลง 16102  xx  ใหอ้ยูใ่นรูปผลต่างทั้งหมดก าลงัสอง  
 เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ x10  เป็นลบ 

  น2 -  2นล   + ล2 

         1655521610
2222  xxxx         

 
ดงันั้น น = x  และ ล = 5 

       16255521610
222  xxxx    

             95
2
 x  

               (น - ล)2 
         222 351610  xxx   

       หรืออยูใ่นรูปของ  22 au  โดยท่ี 5 xu  และ 3a  

ดงันั้น   dxxddu  5  

   



 222

35)1610( x

dx

xx

dx  

    
 






22
35

5

x

xd  

    
 

c
x

x







35

35
ln

)3(2

1  

   c
x

x







2

8
ln

6

1  

 
 
 
 

น2 -  2นล   + ล2 =  (น - ล)
2 

มีการบวกเขา้  25 โดยการบงัคบัจากสูตร 
จึงตอ้งท าการ  25  
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ตัวอย่าง 4.37  จงหาค่า 
 1044 2 xx

dx  

วธีิท า ท าการแปลง 1044 2  xx  ใหอ้ยูใ่นรูปผลรวมทั้งหมดก าลงัสอง  
 เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ x4  เป็นบวก 
 

  น2 +  2นล   + ล2 

         101112221044
2222  xxxx         

ดงันั้น น = x2  และ ล = 1 
 

       101112221044
222  xxxx    

             912
2
 x  

               (น + ล)2 
         222 3121044  xxx   

       หรืออยูใ่นรูปของ  22 au  โดยท่ี 12  xu  และ 3a  

ดงันั้น   dxxddu 212    
2

12

2




xddu
dx  

  
 




 222
3121044 x

dx

xx

dx  

    

 







22
3122

12

x

xd  

    

 







22
312

12

2

1

x

xd  

       cxx  22
31212ln

2

1  

     cxxx  104412ln
2

1 2  

 

น2 +  2นล   + ล2 =  (น + ล)2 

มีการบวกเขา้  21 โดยการบงัคบั 
จากสูตร จึงตอ้งท าการ  21  
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แคลคูลสั 1  
 

ตัวอย่าง 4.38  จงหาค่า   dxxx 267  

วธีิท า จะตอ้งท าการจดัเรียงให ้ x  อยูร่่วมกนั 
 เพื่อจะไดส้ามารถจดัใหอ้ยูใ่นรูป 2u และ 2a  
               22 6767 xxxx   
                                         xx 67 2   

             โดยใชสู้ตรผลต่างทั้งหมดก าลงัสอง เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ x6  เป็นลบ 
              น2 -  2นล  + ล2 

           2222 3332767  xxxx         

ดงันั้น น = x  และ ล = 1 

           2222 3332767  xxxx    
                      (น - ล)2 

                            917937
22
 xx  

                        2316  x  

      222 3467  xxx   

ดงันั้น  222 3467  xxx  

หรืออยูใ่นรูปของ  22 ua  โดยท่ี 3 xu  และ 4a  

      dxxddu  3   

    dxxdxxx
222 3467  

        334
22 xdx  

    
  c

x
x

x








 





2

3
arcsin

2

4
34

2

3 2
22  

   c
x

xx
x








 





2

3
arcsin867

2

3 2  

มีการบวกเขา้ 2]3[ โดยการบงัคบั
จากสูตรจึงตอ้งท าการ 2]3[  

น2 -  2นล   + ล2 =  (น - ล)2 
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ตัวอย่าง 4.39  จงหาค่า   )20ln24ln9( 2 xxx

dx  

วธีิท า ท าการแปลง 20ln24ln9 2  xx  ใหอ้ยูใ่นรูปผลต่างก าลงัสอง  
 เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ xln24  เป็นลบ  
 
          น2     -  2   น    ล     + ล2 
                        20444ln32ln320ln24ln9

2222  xxxx  

                                                         20164ln3
2

 x  

                                                         44ln3
2
 x  

                222 24ln320ln24ln9  xxx  

หรืออยูใ่นรูปของ 22 au  โดยท่ี 4ln3  xu  และ 2a  

ดงันั้น dx
x

du
3

 ,  

      3

du

x

dx
  

                 
 

3

4ln3 


xd  

     
 

   





 222
24ln33

4ln3

20ln24ln9 x

xd

xxx

dx  

         
 

 





22
24ln3

4ln3

3

1

x

xd          

         c
x








 


2

4ln3
arctan

2

1

3

1                      

                 c
x





2

4ln3
arctan

6

1         

 

 

น2 -  2นล   + ล2 =  (น - ล)2 

มีการบวกเขา้ 2]4[ โดยการบงัคบั
จากสูตรจึงตอ้งท าการ 2]4[  
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แคลคูลสั 1  
 

ตัวอย่าง 4.40  จงหาค่า dx
xec

xx




cos

5cos4cos2

 

วธีิท า ท าการแปลง 5cos4cos2  xx  ใหอ้ยูใ่นรูปผลรวมก าลงัสอง  
 เน่ืองจากเคร่ืองหมายหนา้ xcos4  เป็นบวก  
 
          น2    +   2   น    ล     + ล2 
                       5222cos2cos5cos4cos

2222  xxxx  

                                                       542cos
2

 x  

                                                       92cos
2
 x  

                  222 32cos5cos4cos  xxx  
 
หรืออยูใ่นรูปของ 22 au  โดยท่ี 2cos  xu  และ 3a  

ดงันั้น dxxdu sin ,  

          dx
xec

du
cos

1
  

           2cos
cos

 xddu
xec

dx
 




dx
xec

xx

cos

5cos4cos2

 
 





xec

x

cos

32cos 22

 

                                 2cos32cos 22
 xdx  

                             2cos32cos 22
  xdx                 

    cxxx
x








 
 22

2
22

32cos2cosln
2

3
32cos

2

2cos  

 
cxxxxxx 








 5cos4cos2cosln

2

9
5cos4coscos

2

1
1 22  

น2 -  2นล   + ล2 =  (น - ล)2 

มีการบวกเขา้ 2]4[ โดยการบงัคบั
จากสูตรจึงตอ้งท าการ 2]4[  
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บทสรุป 
 การหาปริพนัธ์หรือท่ีเรียกว่าการอินทิเกรตเป็นกระบวนการตรงขา้มกบัการหาอนุพนัธ์ 
เรียกวา่การหาปฏิยานุพนัธ์ ในบทน้ีไดใ้ชสู้ตรพื้นฐานต่าง ๆ ของการหาปริพนัธ์ดงัน้ี 
 1. การหาปริพนัธ์ของฟังกช์นัพีชคณิต  
 2. การหาปริพนัธ์โดยการเปล่ียนตวัแปร  
 3. การหาปริพนัธ์ของฟังก์ชนัท่ีไดผ้ลลพัธ์เป็นฟังก์ชันลอการิทึมและฟังก์ชนัเลขช้ีก าลงั
 4. การหาปริพนัธ์ของฟังกช์นัตรีโกณมิติ 
 5. การหาปริพนัธ์ของฟังกช์นัท่ีจดัอยูใ่นรูปแบบ 2u  และ 2a   
 
แบบฝึกหัดท้ายบทที ่4 
1. จงหาปริพนัธ์ของฟังกช์นัต่อไปน้ี 

 1.1   dxxxx  23 34    1.2  dxxxx 












 3

1

4

3

5  

 1.3  dxxx 












 162 3

2

   1.4  dx
x 









1
1  

 1.5   dxxxx  1711 43    1.6  dx
xx

xx
 

















3 2

2 248  

 1.7   
dx

xx

x






3

1

2 )4(

2     1.8  dxxx  241    

 1.9 dx
x

x


3 22 )2(  
    1.10 dx

x 12

1

 

 1.11 dx
x

x


5ln5 4
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2. จงหาปริพนัธ์ของฟังกช์นัต่อไปน้ี 
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3. จงหาปริพนัธ์ของฟังกช์นัต่อไปน้ี 
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4. จงหาปริพนัธ์ของฟังกช์นัต่อไปน้ี 
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